Devoir Surveillé n°2 du mercredi ler décembre 2021 (Calculatrice : X) Correction

Exercice 1 [points : 2 + 2]

Pour chacune des fonctions f suivantes, déterminer une primitive puis toutes les primitives.

L f(z) =
2. f(z) =222 — 3z + 12

4
x
1. Pour f(z) = 23, on applique simplement la formule du formulaire : F/(x) = = est une primitive,
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toutes les primitives sont de la forme | F/(z) = = + k|

2. Ici il faut calculer la primitive de plusieurs fonctions de référence :

< >< 1 : Ecrire chaque terme de f comme produit d’une
constante par une fonction de référence.
% % 2 : Dans chaque terme garder la constante et prendre

une primitive de la fonction de référence.

F(z) = _333 — 53; + 12z + k| 3 : Pour trouver toutes les primitives, on rajoute une
3 constante k.

Exercice 2 [points : 2]

Soit la fonction g définie par g(x) = 322 — 3z + 1. Déterminer la primitive G' de g qui vérifie la
condition G(2) = 8.

Ici on commence par trouver toutes les primitives :
1 : Ecrire chaque terme de g comme produit d’une

g(z) = x 2% — X 3: + 1 .
\ constante par une fonction de référence.
G(z) = x_ x_ 2 : Dans chaque terme garder la constante et prendre
3 2 . . "
une primitive de la fonction de référence.
G(x) = T3 — i Lokl 3 : Pour trouver toutes les primitives, on rajoute une
constante k.

Maintenant, il faut que G vérifie la condition G(2) = 8. On va donc écrire I’équation a laquelle on
aboutit :

G2 = 8
3 % 922 :| On remplace par 'expression de G
23 — +2+k = 8
82— 6424k — 8 :I On calcule
:I On simplifie
44k = 8
E = 4 j —4

3 2
Ainsi la primitive cherchée est la fonction | G(z) = 23 — % +ax+4|

Exercice 3 [points : 2]
-1

On considere la fonction h :  — 3z. Déterminer / h(z) dx.
-5

2 -1
On peut calculer une primitive H(z) = 3% puis calculer / h(z)dx = H(-1) — H(-5) =



Exercice 4 [points : 1 + 1]

La figure ci-dessous représente une fonction f, dont les racines sont 0, 2, 6 et 8.

Y
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1. Ecrire avec des intégrales le calcul qu’il faudrait faire pour obtenir I'aire rouge. On ne demande
pas de faire ce calcul.

2. En s’aidant du quadrillage, donner une valeur approchée de 'aire rouge.

6
1. La fonction est positive sur [2; 6] donc I’aire hachurée verticalement vaut / f(z)dx. La fonction
2

8
est négative sur [6;8] donc l'aire hachurée horizontalement vaut — / f(z)dx. Au total, l'aire
6

6 8
rouge vaut donc /2 f(x) dx—/6 fx)dx|

2. L’aire hachurée horizontalement est a peu prés égale a 3 carreaux, ’aire hachurée verticalement

a peu prés égale a 8 carreaux, donc a & peu prés |11 carreaux | en tout.

Exercice 5 — BONUS [points : 0,5]

On admet que la moyenne d’une fonction f sur un intervalle [a;b], se calcule grace a la formule :

b
bia/ f(z)dx

On consideére la fonction g : x — 3. Calculer la moyenne de la fonction g sur I'intervalle [0;5].

4 1 5
On peut calculer une primitive G(z) = % puis calculer z 0/ g(x)dx = -(G(5) — G(0)) =
0
1/5% 0*\ 15% 5% 625
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Exercice 6 — BONUS [points : 0,5]
I Déterminer une primitive de la fonction f définie par f(z) =z - (1 + x).

On n’a pas de formule pour calculer des primitives de multiplication de fonctions. Ce qu’on peut
faire, c’est développer d’abord : f(x) = = + 2%. Maintenant calculer une primitive est assez simple,

2 28

cest F(x) = 7—{—3




